Musterlésung 9.Ubung

Aufgabe 34
Da X ~ N(0,1) hat X die Dichte ¢(X) =

Damit ergibt sich:
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F*(y) = P(a®<y) = P(—y<az<y)

Subst: u =22, du=2\udz
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Also hat z? nach dem Hauptsatz der Differential- und Integralrechnung die
Dichte
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Die Verteilung wird als x? - Verteilung bezeichnet.

Es gilt
EX? = / U u_% e 2 du = / u% e 2 du
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= 1, da Integrand Verteilungsdichte ist (s.0)



Weiter gilt:

log y
F() = Pl <) = Pla<logy) = [ o) ds
—00
Subst: uw=-¢*, du=udz
1 1 log*u
| et 5y

x 1 1 log*u
Also hat e* die Dichte f¢ =—— -—-e 000 (U
f()\/ﬂu { =5 o (W)

Ee* = ./00 u~l‘exp{ —llog%’}du
V2 0 u 2

Subst: z =logu, du=udz
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=1, da \/%'67<271)2 Dichte der N'(1,1) — Verteilung ist
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Aufgabe 35

(a) Da fXY) Dichte ist, gilt (10.6) :

o oo
:/ / FE (@, y) dy do

Berechne:

/ / FE (2 y) dy de = ¢ // z+ 2y dy dx
2 2 2

:c-/ l‘/ (1+2y)dyd$:C'/x'[eryQ]gdfﬁ
0 0 0

2 1
:c-/ x-6dr = 12¢ = c=—
0 12

(b) Nach (10.17) gilt allgemein fiir die Randdichte:

/ / flxr, ey i1, 2,41, ooy Tpy) ATy dXiprdei_y...dxy
(i-te Stelle fest)

Hier gilt also:

2
@) = [ @y dy = e = 5 i we 0.2
) 12 2
X@) =0 fir = ¢ [0,2]
1 2?2
FE (g _ 1z
/ ) dx T (142y) |3
= 3(1+2y) fir y e [0,2]

fly) =0  fir yg [0,2]



(¢) X,Y stochastisch unabhéngig Pgr pxy) (z,y) = FX(x)-FY(y)

& /_yoo/:; FEY) (w,0) du dv = /_:/_; X () ¥ (v) du dv

Die letzte Gleichung ist erfiillt (siehe (b)) fiir alle z,y € R, also sind X und Y

stochastisch unabhéngig.

Damit gilt:

VarY = EY? - E?’Y = E_E — ?
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